Rachunek prawdopodobienstwa (WMS, 2024/2025) Rozklad normalny

Zadanie 1. Niech (X,Y) ma dwuwymiarowy rozklad normalny. Sprawdzié, czy
X, Y sa niezalezne <= X, Y sa nieskorelowane.

Zadanie 2. Dwuwymiarowa zmienna losowa (X,Y") ma rozklad zadany przez gestoscia

1
flz,y) =cexp <x2 — §y2 + xy) .
Wyznacz stala c. Oblicz wariancje zmiennej losowej Z = 4Y — X.

Zadanie 3. Wektor losowy (X, Y, Z) ma gesto$¢ postaci

flz,y,2) = C exp (130 (16(z — 2)* 4+ 15y> + 16(z + 2)> + 8(z — 2)(z + 2))> .

Wyznaczyé C. Pokazaé, ze zmienne losowe U = Y + Z oraz V = 4X + Z sg niezalezne.
Obliczyé¢ P(U > —2 — v/8).

Zadanie 4. Rozwazamy zmienna losowa (X,Y,Z) o rozkladzie normalnym z wartoscia
oczekiwana (0,0,2024) oraz macierza kowariancji

4 1,5 1
1,5 2 0,5
1 a 1

Ponadto rozwazmy zmienng losowa V = X 4 bY + ¢Z, ktéra jest niezalezna z (Y, Z).
Wyznaczyé parametry a, b, ¢. Ponadto policzy¢ EV oraz Var(V).



