
Teleinformatyka, rok I

14 ZESTAW ZADAŃ Z ANALIZY

1. Oblicz ca lki podwójne:

a)

∫∫
D

y2
√

R2 − x2dxdy, D = {(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ R2},

b)

∫∫
D

sin(x+y)dxdy, D- trójk ↪at o wierzcho lkach A = (0, 0), B = (
π

2
,
π

2
), C = (π, 0),

c)

∫∫
D

ln(1+x2+y2)dxdy, D = {(x, y) ∈ R2 : x2+y2 ≤ 4, x2+y2 ≥ 1, y ≥ x},

d)

∫∫
D

√
4− x2 − y2dxdy, D = {(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 − 2x ≤ 0}.

2. Znajdź pole p lata powierzchniowego:
a) wyci ↪etego walcem x2 + y2 = a2 ze sfery x2 + y2 + z2 = R2 (a < R),
b) wyci ↪etego walcem x2 + y2 = Rx ze sfery x2 + y2 + z2 = R2.

3. Znajdź pole powierzchni ca lkowitej bry ly ograniczonej sfer ↪a x2 +y2 +z2 =
3a2 i paraboloid ↪a x2 + y2 = 2az (a > 0).

4. Opisz we wspó lrz ↪ednych sferycznych bry l ↪e zadan ↪a nierównościami:
a)

√
x2 + y2 ≤ z ≤

√
5− x2 − y2, x ≥ 0,

b) x2 + y2 ≤ z2 ≤ 4− x2 − y2, x ≥ 0.

5. Opisz we wpó lrz ↪ednych walcowych bry l ↪e zadan ↪a nierównościami:

x2 + y2 ≤ z2 ≤ 4− x2 − y2, x ≥ 0, z ≥ 0.



6. Oblicz obj ↪etość bry ly ograniczonej powierzchniami o równaniach:
a) z = 2x2 + y2 + 1, x + y = 1, x = 0, y = 0, z = 0,
b) z = x2 + y2, z = 2−

√
x2 + y2,

c) x2 + y2 + z2 = 5, x2 + y2 = z − 1,
d) z = 4− x2 − y2, z2 = 2x2 + 2y2 (z ≥ 0).

7. Oblicz mas ↪e bry ly ograniczonej powierzchniami z = 2 − x2 − y2 oraz
z =

√
x2 + y2 wiedz ↪ac, że g ↪estość w punkcie (x, y, z) jest równa kwadratowi

odleg lości tego punktu od osi z.


