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Prosze nie zapominac¢ o niezbednych komentarzach.
Lacznie mozna otrzymaé 30 punktéow. Powodzenia.

Zadanie 1. Dane sq zespolona przestrzen liniowa (C?,+,C-) oraz endomorfizm
@:C*— C? o(z,w) = (iz,2z + w — iw).

a) (2 pkt) Uzasadnij, ze ¢ jest diagonalizowalny.

b) (7 pkt) Wyznacz macierz diagonalizujgcq P oraz macierz diagonalng D.

Zadanie 2. (8 pkt) Endomorfizm f € End(R3) dany jest za pomocq przyporzqdkowania
f(l,0,0) = <_370a0)7 f(27270) = (Oa()?O)a f(ovlal) = (07373)

Wyznacz f314(2,7,2) i podaj wynik w bazie kanonicznej przestrzeni R3.

Zadanie 3. a) (3 pkt) Dana jest macierz A endomorfizmu ¢ € End(R*Y) w bazach

kanonicznych. Dobierz wartosé parametrup € R tak, by ¢ mial dwuwymiarowq podprzestrzen
wtasng odpowiadajgcg wartosci wtasnej A = 7.
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b) (3 pkt) Korzystajac z twierdzenia Cayleya-Hamiltona, oblicz B, dla B =
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Zadanie 4. W przestrzeni liniowej Ry|x] rozwazamy iloczyn skalarny taki, Ze
Vp,q € Rofz]  (p,q) = p(—=1)a(—1) + p(0)g(0) + p(1)q(1).
Dana jest podprzestrzen liniowa
U=lin{b, =z, by = —1 — z + 2?}.

a) (3 pkt) Metodg Grama-Schmidta dokonaj ortogonalizacji bazy przestrzeni U.

b) (4 pkt) Wykorzystujgc znaleziong baze ortogonalng, wyznacz rzut ortogonalny wektora
r =5+ 22 na podprzestrzen U i podaj jego wspdtrzedne w bazie standardowej przestrzeni
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