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ALGEBRA - Kartkowka 3

Lacznie mozna otrzymaé¢ 30 punktéow. Powodzenia.

Zadanie 1. (4,5 pkt) Czy podane stwierdzenia sq prawdziwe, czy fatszywe? Odpowied? uzasadnij.

Dane sq wektoryp=at — 2> +z, q=2'+ 223+ 2>+ 1, r=2>+ 2+ 10, s =1 € Ry[z].
a) Uktad {p,q,r, s} jest uktadem liniowo zaleznym.

b) Uktad {p,q,r,s} stanowi baze przestrzeni Ry|x].

c) —x—1¢€lin{p,q,r, s}
Zadanie 2. (3+2 pkt) Podaj i uzasadnij odpowiedZ na ponizsze pytania.
a) Czy U ={f € Rylz|: f(1) =0 VvV f'(2) =0} jest podprzestrzeniq liniowg Ro[z]?
b) Czy odwzorowanie o : R — R* dane wzorem ¢(x) = (0,2 + 1,7z, —x) jest liniowe?

Zadanie 3. (3 + 6,5 pkt) W przestrzeniach R? i R3 rozwazamy odpowiednio bazy B oraz C.
B = (bl = (17 1>7b2 = (27 1)) C= (Cl = (17270)702 = (27370)703 = (070: 1))

—6 =7
Dane jest odwzorowanie liniowe ¢ : R* — R? takie, ze A’ = M,(B,C) = 4 5
1 1

a) Nie wyznaczajgc wzoru odwzorowania ¢, a postugujac sie jedynie macierzq A" wyznacz obraz wek-
tora v = (5,0) poprzez ¢ i podaj wspotrzedne ©(5,0) w bazie kanonicznej R3.

b) Podaj wzor odwzorowania ¢.

Zadanie 4. (2 + 4,5 pkt) Odwzorowanie liniowe ¢ : Ro[x] — Rylx] dane jest wzorem

Vp € Rolz] (p)(w) = 22 - p(w) + 2 - p(0) + p(2).
a) Wyznacz macierz A = M, (B, B), gdy B = (1, x, :L'Q).

b) Wyznacz podprzestrzen Ker(yp), podaj jej dowolng baze i okresl wymiar. Czy @ jest monomorfizmem
/ epimorfizmem?

Zadanie 5. (4,5 pkt) Dana jest podprzestrzen liniowa U = {p € Rs[x] : p”(1) = 0} przestrzeni
Rs[z]. Wyznacz baze tej podprzestrzeni i okresl dim U'.




