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Prosze nie zapominac¢ o niezbednych komentarzach.
Lacznie mozna otrzymaé 30 punktéow. Powodzenia.

Zadanie 1. (9 pkt) Wyznacz wszystkie wartosci wtasne endomorfizmu o i okresl ich krot-
nosci algebraiczne. Wyznacz odpowiadajgce im podprzestrzenie wtasne i okresl wymiar
tychze podprzestrzeni. Czy ¢ jest diagonalizowalny? Jesli tak, podaj baze wektorow wta-
snych, macierz D endomorfizmu ¢ w tejze bazie oraz macierz diagonalizujgcg P.

¢ € End(R?), (x,y,2) = (20 + 2y + 2,2z + by + 22,7 + 2y + 22)

Zadanie 2. (7 pkt) Endomorfizm f € End(R3) dany jest za pomocg przyporzqdkowania
£(2,1,2) = (0,0,0), f(—1,1,1) = (—12,12,12), f(1,2, —2) = (—12, —24, 24).

Wyznacz f1%°(1,2,1) 4 podaj wynik w bazie kanonicznej przestrzeni R3.

Zadanie 3. (4 pkt) Korzystajac z twierdzenia Cayleya-Hamiltona, oblicz A® za pomocq
3 —1

A oraz I, jesli A = {2 R

Zadanie 4. (1+7+2=10 pkt) W przestrzeni liniowej Ro[z] rozwazamy baze By, = (1, z, x?)
oraz tloczyn skalarny taki, zZe

Vp,q € Rofz]  (p,q) = /_1 p(x)q(z)dz.

1

a) Uzasadnij, ze baza By nie jest ortogonalna.
b) Metodg Grama-Schmidta dokonaj ortogonalizacji bazy By.
c¢) Oblicz dtugosé wektora r = 2% + 5.



