WFiIS, fizyka techniczna, I rok, grupa 1 20 listopada 2025r.
ALGEBRA - Kartkowka 2

Lacznie mozna otrzymaé¢ 20 punktéw. Powodzenia.

Zadanie 1. (6 pkt) Dany jest uktad rownan

(p — 2)]31 + 2I2 + (p — 1)1’3 + Ty = 2
(p—1)xs + dzy = 6-—p
B3p—6)r; + 6ry + (Up—4)xs + dxy = 8
(p—2)z1 + 20 + (Ap—3)zs + bxy = 7

Okresl typ uktadu w zaleznosci od parametru p € R.
W przypadku uktadu nieoznaczonego podaj liczbe parametrow.

Zadanie 2. (6 pkt) Dane sq proste

-1 2 — —

2 -3 r+2y+z2=0"

a) Zbadaj wzajemne potozenie prostych k i l.
b) Oblicz odlegtosé miedzy tymi prostymi.

Zadanie 3. (6 pkt) Dane sq macierze nieosoblive A, B,C € My(R), o ktérych wiadomo, zZe
ATA=1,
B=—-A",
det(ABA) <0,

zas C' powstaje z macierzy B poprzez wykonanie nastepujgcych operacyi:
- zamiane MIiejScamsi Wiersza pierwszeqo z wierszem drugim,

- odjecie od pierwszej kolumny drugiej kolumny,

- pomnozenie trzeciej kolumny przez 3.

Oblicz wyznacznik macierzy D = (2AB‘1C)_1. Przedstaw niezbedne rachunkz.

Zadanie 4. (2 pkt) Czy podane stwierdzenia sq prawdziwe, czy fatszywe? OdpowiedZ uzasadnij.

r=1+2s
Dane sq punkt P = (1,2, —2), wektor w = [4, 4, 1] oraz ptaszczyzna 7 : y=1+2t ,t,s € R.
z=2+s

a) Punkt P lezy na plaszczyénie .

b) Nie istnieje rzut ukosny punktu P w kierunku wektora @ na ptaszczyzne 7.




WFiIS, fizyka techniczna, I rok, grupa 2 20 listopada 2025r.
ALGEBRA - Kartkowka 2

Lacznie mozna otrzymaé 20 punktéow. Powodzenia.

Zadanie 1. (6 pkt) Dany jest uktad rownan

ja + 2prs + (p+1l)zxy = p+3
(p— D)y r3 + (p+3)zy = p+4
(2p —2)zy + drs + (2p+6)zy = 2p+10 °
3pr1 + (1—plzz + (Gp+1zz + Bp+3)zy = 3p+10

Okresl typ uktadu w zaleznosci od parametru p € R.
W przypadku uktadu nieoznaczonego podaj liczbe parametrow.

Zadanie 2. (6 pkt) Wyznacz punkt P' symetryczny do punktu P wzgledem plaszczyzny
T:x+y+z+2=0, jesl P to punkt przeciecia prostych k i l, gdzie

T — 2 z—1 z=1-1
k- =—y—3= , [: y=24+2t ,teR.
2 3 .
z=1-—1

Zadanie 3. (6 pkt) Dane sq macierze nieosobliwe A, B,C, D, E € My(R), o ktérych wiadomo,
ze
det(A"'BAB) = 4,
det(B") < 0,
1
det(ED) = —
et(ED) = —.
zas C' powstaje z macierzy B poprzez wykonanie nastepujgcych operacyi:
- zamiane miejscamsi Wiersza pilerwszeqgo z wierszem, trzecim,
- dodanie do pierwszej kolumny dwukrotnie kolumny drugiey,
- pomnozenie drugiego wiersza przez 3.

Oblicz wyznacznik macierzy M := 3BCDTET. Przedstaw niezbedne rachunksi.

Zadanie 4. (2 pkt) Czy podane stwierdzenia sq prawdziwe, czy fatszywe? OdpowiedZ uzasadnij.

a) Kqt pomiedzy wektorami a = [1,4,0], b= [2, —1,50] jest ostry.

p
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0

b) Dla dowolnego p € R macierz A = € My(R) jest odwracalna.
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