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Zadanie domowe nr 8
Calka oznaczona i niewlasciwa - zastosowania geometryczne

Zadanie 1. Korzystajqc z definicji calki oznaczonej, oblicz lim, o In[(1+2)(142) ... (14 2)].
Zadanie 2. W dogodny sposdb oblicz calki (o ile sq zbiezne).
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Zadanie 3. a) Oblicz pole obszaru ograniczonych krzywymi o réwnaniach x = 1, y = ze® oraz
styczng do krzywej y = xe® w punkcie P = (In2,In4).

b) Naszkicuj ksztalt krzywej I'. Oblicz pole obszaru ograniczonego krzywq I' i osig Ox.

1
I: z=t, y:t—gt?’, t>0

¢) Naszkicuj ksztalt podanych krzywych i oblicz pole obszaru ograniczonego tymi krzywymi (wewnagtrz
krzywych).
r= \/§Sincp, r=1+cosyp

Zadanie 4. Oblicz dtugosé tuku krzywej T'.
[': z(t) = 5cost(l + cost), y(t) = 5sint(l + cost), t e [0,2n]
Zadanie 5. Oblicz objetosé bryty powstatej przez obrét wokot osi Ox figury ograniczonej krzywymsi

y = arctgr, y=0, x=1.

Zadania nieobowigzkowe

Zadanie 6. Ustaw podane liczby w cigg rosngcy.
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Zadanie 7. a) SprawdZ za pomocg bezpoSredniego rachunku, Ze (%arctg 13’; 2)/ = ﬁ
b) Przeprowadzono nastepujgcy rachunek.
V3 dr 1 20 (V3 1 T
/0 o= §arctg1 3, = i(arctg(—\/g) — arcth) =—3

Ale przeciez catka funkcji stale dodatniej mie moze by¢ ujemna. Wyjasnij blgd w powyzszym
TOZUMOWANIU.



Zadanie 8. Niech f € C2(R) taka, ze f(1) = f(2) = 2, f/(1) = 6, f'(2) = 5, f"(1) = 3, f(2) = 5.
Uzasadnij, ze [ f(x)f"(z)dz < 2.

WSKAZOWKA: Zastosuj wzor na catkowanie przez czesci.
Zadanie 9. Korzystajgc z requty de ’Hopitala, oblicz granice.
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Zadanie 10. Dla pewnego a € R catka fooo (%ﬁz — 8xl+5>dx jest zbiezna. Wyznacz takie a € R ¢
oblicz catke.



