Wydzial Matematyki Stosowanej Zadanie domowe nr 5
Akademia Goérniczo-Hutnicza w Krakowie WFiIS, informatyka stosowana, I rok
listopad 2025r.

Zadanie domowe nr 5
Rachunek rézniczkowy funkcji jednej zmiennej - czes¢ 11

Zadanie 1. Wyznacz wszystkie asymptoty funkcji f danej wzorem f(x) = %ﬁf;l‘“
Zadanie 2. Zbadaj monotoniczno$é 1 wyznacz ekstrema lokalne funkcji f.
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Zadanie 3. Wyznacz ekstrema lokalne funkcji f danej wzorem f(x) = { 6(; ’ if 0

Zadanie 4. a) Znajdz najwiekszq i najmniejszq wartos¢ funkcji we wskazanym przedziale.

™ T

f(z) =In(cosx), x€ [—Z, §]

b) Czy funkcja g osigga warto$é najmniejszq i wartosé najwiekszq w swojej dziedzinie? Jesli tak,

podayj je.
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Zadanie 5. Okresl przedziaty wypuktosci / wklestosci funkcji i wskaz punkty przegiecia.
f(z) =2 —cosz — ésin2x

Zadanie 6. Narysuj przyktadowy wykres funkcji f spetniajgcej rownoczesnie wszystkie podane
warunki. Oznacz na rysunku ekstrema lokalne i punkty przegiecia.

o f(=2)=f(3) = f(6) =0, f5) =1, f(0) =2

o f jest ciggla na R\ {4}, lim, 4 f(z) = —o0

o lim, , . f(z)=—-2, lim,, o f(x) =+c0

o [(6) = —oo0, limyo- f'(x) =2, im0+ f'(z) = =2

o f'(z) <0 dlaz e (—o0,—2) oraz x € (0,4) oraz x € (5,00)
o f(x) >0 dlax e (—2,0) oraz z € (4,5)

o f"(x) <0 dlaze(3,4) oraz xz € (4,6)

e f"(z) >0 dlax e (—00,0) oraz x € (0,3) oraz x € (6,00)




Zadania nieobowigzkowe

Zadanie 7. Dobierz parametry a,b € R w taki sposob, by zachodzita ponizsza rownosé.

lim <\/x2+$+1+\/x2+2x+1—ax—b> = 0.
T—>00

Zadanie 8. Dana jest funkcja f € C*(R) taka, ze x = 4 oraz x = 11 to jej jedyne punkty
stacjonarne w przedziale [0, 15] i ponadto

FO0) =1, f(4) = =2, f(11) =4, f(15) = =1, f/(0) = =1, f'(15) = =2, Vo € [0,15] [f"(z)| < L.
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Niech g(x) = 3f(x) — (f’(x)) :

a) Uzasadnij, ze podane informacje sq wystarczajgce do wyznaczenia wartosci najmniejszej i war-
tosci najwiekszej funkcji g w przedziale [0, 15] i wyznacz te wartosci.

b) Uzasadnij, ze istnieje punkt c € (0,15) taki, ze f'(c) = —1.

Zadanie 9. Na stronicy ksigzki tekst drukowany powinien zajmowaé s ecm?. Marginesy gorny i
dolny powinny mieé¢ po a cm, zas marginesy lewy © prawy po b cm. Jesli braé¢ pod uwwage tylko
oszczednosé papieru, to jakie powinny bycé najbardziej dogodne wymiary strony?



