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Zadanie domowe nr 9 - Funkcje wielu zmiennych - czes¢ I

Zadanie 1. Uzasadnij, ze nie istniejg granice podwdjne:

a) lim g 4)—(0,0) CnyyQ, za pomocq definicji Heinego, tj. wybierajgc odpowiednio dwa ciggi,

b) limz 4)—(0,0) w, zawezajgc dziedzine funkcji do dwdch odpowiednio wybranych krzywych,

¢) limz ) (0,0) ff;—j_yyz, uzywagjge wspotrzednych biegunowych,
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d) lim g 4)—(0,0) ﬁ, obliczajgc granice iterowane.

Zadanie 2. Oblicz granice.
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Zadanie 3. Zaniedbujgc dziedzine, oblicz pochodne czgstkowe pierwszego rzedu funkcji f.

a) f(z,y,2) = 2z +32)"* b)) flz,y)=+/2"+y* - In 5 — (arctg(ma? + e))sm(yﬂ)

Zadanie 4. Oblicz wskazane pochodne czgstkowe.

a) 3—5(0,0), dla f(x,y) = /a3 — 3

z7+2y7+3z7 . O 0 0
b) 2£(0,0,0), dla f(,y,z) = { S S Ei‘zz; ’ EO’ 0’02

Zadanie 5. Oblicz pochodng kierunkowq funkcji f(z,y) = (x+1)Y - y*™ w punkcie Py = (1,1) w
kierunku wektora v = [—3,4].

Zadanie 6. Znajds plaszczyzne styczng w, do powierzchni ¥ @ z = (2 + x — 3y)* w punkcie
przeciecia X z 0sig Oz.

Zadania nieobowigzkowe

Zadanie 7. Naszkicuj kilka poziomic funkcji f danej wzorem f(x,y) = e == j pg tej pod-
stawie wskaz punkt, w ktorym f osigga ekstremum lokalne.
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Zadanie 8. Zbadaj ciggto$é funkcji f danej wzorem f(x,y) = { a:2+y ’ i;g w catej

dziedzinie.

Zadanie 9. Funkcja f dana jest wzorem f(x,y) = /3 + 8y3.
a) Korzystajac z definicji, zbadaj rézniczkowalnosé funkcji f w punkcie (0,0).

b) Czy do obliczenia pochodnej kierunkowej funkcji f w punkcie (0,0) w kierunku wektora
v = [1, 1] mozna wykorzystaé gradient funkcji f?¢



