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Imie i nazwisko: A

[10pkt.] Zadanie 1. (Tw. o podzbiorze nierozstrzygalnym ) W ramach ¢wiczen
udowodnilidmy, ze kazdy jezyk nierozstrzygalny ma nieskonczony podzbidr rozstrzygalny.
W tym zadaniu naszym celem jest przejscie w drugg strone. Prosze udowodnié, ze kazdy
nieskonczony jezyk rozstrzygalny posiada podzbior nierozstrzygalny.

[10pkt.] Zadanie 2. (programowanie MT) Niech i bedzie pewna liczba naturalng.
Przez bin(i) rozumiemy napis nad alfabetem {0, 1} odpowiadajacy binarnemu zapisowi liczby
i. Na przyktad bin(0) = 0 oraz bin(6) = 110. Prosze poda¢ jednotasmowa (deterministyczna,)
maszyne Turinga, ktéra akceptuje jezyk L, nad alfabetem 3 = {0, 1, #}, podany ponizej:

L = {bin(i — 1)#bin(i + 1) | : € N, i > 0}.
Prosze podaé: (a) Krétki opis dzialania maszyny w jezyku polskim oraz (b) tabele specyfi-

kujaca funkcje przejscia, oraz (c) przyktad dziatania dla wejscia 100#110. Mozna zatozy¢,
ze maszyna ma tasme nieskonczong w obie strony.

[10pkt.] Zadanie 3. (klasyfikacja) Rozwazmy nastepujacy jezyk:
L={(M)| L(M) jest skoficzony i |L(M)| < 1012}.

Prosze poda¢ do ktérej klasy sposrdod R, RE i coRE nalezy L oraz uzasadnié¢ dlaczego nie
nalezy do pozostatych dwdch.

[10pkt.] Zadanie Dodatkowe (oceniane tylko jesli praca otrzymala przynajmniej
60% punktéw z pozostalych pytan). Zalézmy, ze (M;)52, to pewien ciag maszyn Tu-
ringa, z ktorych kazda rozstrzyga o jakims jezyku. Definiujemy jezyk A:

A= {(M)]i €N}
To znaczy, A zawiera doktadnie opisy maszyn z ciagu (M;)2,. Prosze pokazaé, ze jesli A jest

rekursywnie przeliczalny to istnieje rozstrzygalny jezyk B, taki ze zadna maszyna z ciggu
(M;)$2, nie rozstrzyga o B.



