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Artur Fortuna

Zadania 3 - zasada szufladkowa
Dirichleta

1. Kazdy punkt ptaszczyzny pomalowa-
no na jeden z koloréw: czerwony lub
zielony. Wykaz, ze istniejg dwa punk-
ty tego samego koloru odlegte od siebie
o 1.

2. Udowodnij, ze w dowolnej grupie n + 2
réznych liczb catkowitych sg dwie, kto-
rych réznica lub suma dzieli si¢ przez
2n.

3. Udowodnij, ze wsréd k punktow do-
wolnie wybranych z kota o promieniu
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6. Udowodnij, ze dla dowolnej dodatnie;j
liczby catkowitej istnieje taka jej nieze-
rowa wielokrotnosé¢, ktérg mozna zapi-
sa¢ w systemie dziesietnym uzywajac
wytacznie cyfr 01 1.

7. Uzasadnij, ze istnieje niezerowa liczba
catkowita k, dla ktorej czesé¢ utamkowa
(mantysa = czyli x — |z]) liczby kv/2
jest mniejsza od 0,01.

8. Wykaz, ze z dowolnego zbioru n liczb
catkowitych (n > 3) da sie wybraé trzy
parami rézne elementy a, b, ¢ w taki
sposéb, ze liczba a(b—c) jest podzielna
przez n.





index-2_1.png
1 sg dwa, ktérych odleglo$é nie prze-
kracza 1, jezeli

a) k="1.
b) k = 6.

4. W pewnym kraju jest 66 miast. Kaz-
de dwa potlaczone sg jednym z czte-
rech $rodkéw komunikacji (kolej, au-
tobus, statek, samolot). Wykaz, ze ist-
niejg trzy miasta, takie, ze mozna od-
by¢ podréz pomiedzy nimi ”"po trdj-
kacie” uzywajac tylko jednego Srodka
komunikacji.

5. Wykaz, ze w dowolnym ciggu n liczb
naturalnych mozna wskazaé¢ pewng
liczbe kolejnych wyrazow, ktérych su-
ma jest podzielna przez n.





