
Zestaw 3 Grafy eulerowkie i hamiltonowskie

1. Podaj po dwa przykªady grafów, które:

• s¡ hamiltonowskie i eulerowskie,

• s¡ hamiltonowskie, ale nie s¡ eulerowskie,

• nie s¡ hamiltonowskie, ale s¡ eulerowskie,

• nie s¡ ani hamiltonowskie ani eulerowskie.

2. Podaj warunek konieczny i wystaczaj¡cy, aby graf trójdzielny peªny
Kp,q,r byª eulerowski.

3. Czy istnieje graf Eulera z parzyst¡ liczb¡ wierzchoªków i nieparzyst¡
liczb¡ kraw¦dzi?

4. Niech G b¦dzie grafem rz¦du n ≥ 3. Udowodnij, »e je±li ‖G‖ ≥(
n−1

2

)
+ 2, to w gra�e G istnieje cykl hamiltonowski.

Podaj przykªad grafu rz¦du n ≥ 3 maj¡cego
(

n−1
2

)
+ 1 kraw¦dzi, który

nie zawiera Cn. Jak wygl¡da n-te domkni¦cie Bondy'ego-Chvatala ta-
kiego grafu?

5. Czy ograniczenie wyst¦puj¡ce w twierdzeniu Diraca mo»na obni»y¢?
Dlaczego?

6. Korzystaj¡c z algorytmu Fleury'ego wska» cykl Eulera dla poni»szych
grafów
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De�nicja. Niech G = (V, E) b¦dzie dowolnym grafem. Wówczas
grafem kraw¦dziwoym grafu G nazywamy graf L(G) zde�niowany na-
st¦puj¡co:

• zbiór wierzchoªków grafu (L(G)) jest równy zbiorowi kraw¦dzi

grafu G (czyli V (L(G)) = E(G)),

• je±li e1, e2 ∈ E(G), gdzie e1 6= e2, to

[e1e2 ∈ E(L(G))] ⇔ [kraw¦dzie e1, e2 s¡ s¡siednie w gra�e G] .

7. Czy z faktu, »e graf G jest eulerowski, wynika »e graf L(G) jest hamilto-
nowski ? Odpowied¹ uzasadnij.

8. Czy z faktu, »e graf G jest eulerowski, wynika »e graf L(G) jest eule-
rowski ? Odpowied¹ uzasadnij.

9. Czy z faktu, »e graf G jest hamiltonowski, wynika »e graf L(G) jest
eulerowski ? Odpowied¹ uzasadnij.

10. Czy z faktu, »e graf G jest hamiltonowski, wynika »e graf L(G) jest
hamiltonowski ? Odpowied¹ uzasadnij.
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