
Zestaw 6 Grafy planarne

1. Podaj, które grafy peªne i które dwudzielne peªne s¡ planarne.

2. Czy graf Petersena jest planarny? Skorzystaj z tw. Kuratowskiego.

3. Udowodnij, »e je±li graf G ma co najmniej 11 wierzchoªków, to G i G
nie mog¡ by¢ jednocze±nie planarne.

4. Poka», »e ka»dy spójny graf planarny G posiada wierzchoªek o stopniu
nie wi¦kszym ni» 5.

5. Uzasadnij, »e w gra�e pªaskim G = (V, E) o f scianach i k skªadowych
spójnych zachodzi zwi¡zek

|V | − |E| + f = k + 1.

6. Niech G b¦dzie grafem wielo±cianu, którego ka»da ±ciana jest pi¦ciok¡-
tem lub sze±ciok¡tem. Udowodnij, »e:
a) graf G ma co najmniej 12 ±cian pi¦ciok¡tnych,
b) je±li G jest grafem 3-regularnym, to ma dokªadnie 12 ±cian pi¦cio-
k¡tnych.
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