Zestaw 0.
Rachunek rézniczkowy i catkowy

Podstawowe wzory rachunku rozniczkowego:

a) (f (@) g(2)) = f' (@) g(z) + f(2)g'(@); | b) flg(x) = [ (9(2) g (2);
o) @)’ L) [ @), a) (27 = naL;
gz g%(z )
e) (log, z)" = f) (a®) = a®Ina;
g) (sinz)" = cosz; h) (cosz) = — sinx;
i) (ter) = 3 ') (ctg) = — s
k) (arctg )’ = =; 1) (arcctgz) = — T
m) (arcsinz) = \/1;_7; n) (arccos ) = — 11_962.

Podstawowe wzory rachunku catkowego:

a) [ f' (@ —Jf=

x)dr = f

x) dx — catkowanie przez czeci;

b) [ fg(x) g (x)de = [ f(t)dty—g@) — catkowanie przez podstawienie
oraz
c) fx”dw— ="t dlan # -1, d) [idz=Inz+C;
e) (:os2 _tgl’—f—c fﬁﬁmx = —ctgx—l—C’,
g) [ f (x)sin f (x)dr = —cos f (x) + C; h) [ f'(z)cos f (z)dx = sin f (z) + C;
i) [f(x lnf Ydr = f(z)(In f(z) — 1)+ C; i) [ (2)ed@dz = /@ 4 C;

k) [ [

(z)de = =5 "' (x) + C, dlan # —1;

1) ff(x))dx—ln ()| + C;

f (z)
1+(f( )

m) [

sdr = arctg f (z) + C;

n f\/T dx = arcsin f (z) + C;

2 2ax+b

o [ (az-i—b () = i n |g§13| +C; p) [ am2+baz+c Ao 7 arctg 7Eg + O
q) [Va2+alde =1 (evVa? +a® +ad’In|z+ Va2 +a?|) +C; | ¢ fﬁ In(z + V22— @) + C;

S)f\/xQ—(ﬂd:c:%(:U\/x2—a2—a21n|x+\/x2—a2})+C t) f x2+2 ln(a+\/:v2+a2)+0

w) [Va® — 2%z =1 (vva? — 22 + a*arcsin £) + C ) [ =1 ‘tg%!—i—C’,




Zadanie 1. Znalez¢ pochodne nastepujacych funkcji:

3

d) f(x) = Va2 e)

i) (@) = i

m) f(z) =asin?

22/ z4/23  b) f(z) = g8 — 3% —
f(x) = 39/ -
h) f(z) =

2 —3x4+2
2 —Tx+12

a—x

k) f(z) = 75

o) f(x) = arcctgsinz

3+ %\/4 3

225

r) f(x) = arctg 3z s) f(z) = arcsin22v/1 — 22 t) f(z) = €3
) f(z) = bewos3e w) f(z) =In(z+Va2+1) y) f(z) = ze®
al) f(z) = (sinz)***  bl) f(z) = (arctgz)” cl) f(z) = V/x
d1) f(z) =log, a el) f(z) =log, Inx fl) f(2) = 533

Zadanie 2. Wyznaczy¢ calki podanych funkcji:

a) [ de

T

d) [ E=ldy

eil)
cos 2x

8) | geti—dr

fx;lxx12dx
m) [ (z+ 1)+ dx
p) [ Inzdx

t) [2*In(z+1)de

b) [ (2+ V) da

e)frﬂdu

Vu+1

d
h) f (1+z2)(1$arctg2 x)

3_1
43— xdx

zdx
) A
r) [log, (z +1)dx

u) [sin’ zdx

4
C) f x—2%+4\/16x3dx

6z
£) [ (e +1)*da
- d
) | e
1) [ 2l
Terreri ¥
o) [arctgxdx

s) [ dy

w) [ sinx cos 3zdx

oraz sprawdzi¢ poprawnos¢ odpowiedzi przez rézniczkowanie.



