II. PRZESTRZENIE WEKTOROWE

1. Sprawdzié, czy zbiér W jest podprzestrzenia przestrzeni (R3, +, R, -), gdzie:

a) W={(x,y,2) €R*: 22=0},
b) W= {(z,y,2) eR*: y#0},
c) W={(z,y,2) eR*: a=—y},
d) W={(z,y,2) eR3: z+y+z=1},
e) W={(z,y,2) eR3: z+y+2z=0}

2. Sprawdzié, czy zbiér W jest podprzestrzenig przestrzeni (R, +, R, ), gdzie:
a) W= {(z,y,2,t) eR*: z—y=2—1t},
b) W={(z,y,2,t) eR": 2Jz| =3[y},
c) W={(z,y,2,t) e R*: 2%2+20=0}.

3. Zbadaé liniows niezaleznos¢ podanych wektoréw w odpowiedniej przestrzeni
wektorowej:

a) (17_273)a (1a051)7 (_172a 1) WR37

b) z1,x9,...,x, w R" gdzie:
€T = ($11,$12,~--,$1n)7
ro = (0,&822,...,1}2”),

Tr3 = (0,0,1‘337...,173”),

Tn =(0,0,...,0,2p,) oraz x5 #0 dla i€{1,2,...,n},
c) 1+i,2—+3i, 3+2iw(C,+R,"),

o[ VL R e

4. Dla jakiej wartosci parametru a € R zbiér wektoréw:
a) {(L.1,1), (1,2.3), (a,1, 1)},
b) {(1,1,a), (2,1,4), (4,2,8)}
jest zbiorem wektoréw liniowo niezaleznych w przestrzeni R3?
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5. Sprawdzié¢, czy podane wektory generuja wskazang przestrzen wektorows:
a) (2,1)i(0,-1); R?,
b) (-2,1,-3), (1,0,2) i (1,2,1); R3.
6. Wyznaczy¢ generatory przestrzeni wektorowej V', gdzie:
a) V={(z,y,2,t) eR': 20 —y+32—-t=0},
b) V={(my2t) eR: a—y=y—z=z—t}

7. Dla jakiej wartosdci parametru a € R zbiér B stanowi baze odpowiedniej
przestrzeni wektorowej:

a) B={(a—2,-a),(3,2+a)}; R?
b) B ={(1,3,a),(a,0,—a),(1,2,1)}; R3?
8. Wskazaé¢ bazy i okredli¢c wymiary nastepujacych przestrzeni wektorowych:
a) V={(lz+y+z,z—yx—2z,y—2): z92€R}
b) V={(z,y,2,t) eR*: 20 —z=y—t=0},
c) V={(z1,22,73,24,75) ER®:  z1 + 29+ 23 =0,
zot+x3+rs =0, x3+T4+25 =0, Tat+x5+21 =0, T5+71+22 = 0},
d) V ={la;] € Maxo: a1 +az =0}

9. Niech V bedzie podprzestrzenia przestrzeni R* generowans przez wektory
(2,1,3,1),(1,2,0,1),(—-1,1,-3,0).

a) Wyznaczy¢ baze B i wymiar tej podprzestrzeni.
b) ZnaleZé wspélrzedne wektoréw v = (1,—1,3,0) oraz w = (3,3,3,2)
w bazie B.

10. Znalezé baze przestrzeni R*, w ktérej wektor v = (0, —1,2,0) ma wszystkie
wspolrzedne réwne 1.
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