Fizyka Techniczna, Matematyka II, Zestaw 12
Twierdzenie Greena

1. Korzystajac ze wzoru Greena, obliczy¢ calki:

(a) [} 2yda + (x + 1)*dy, gdzie L jest obwodem tréjkata ABC, A = (0,0),
B=(2,0),C =(2,4).

d) [k (%ﬂ) dx + (ﬁ +In(x +y) + 1) dy, gdzie K jest krzywa od punktu
(1,3) do (2,3) wzdtuz paraboli (xz — 1)(z —2) =y — 3.

(©) [x srzde + mfiz2 dy wzdtuz paraboli y = 4 — 22 od punktu (2,0) do
punktu (—2,0).

(@) Ji \/3i;1;2 dz + \/yl+w2 dy, gdzie K jest tukiem okregu 22+ y? = 4 (dodatnio

zorientowanego) od punktu (2,0) do punktu (0, 2).

2. Korzystajac ze wzoru Greena, obliczy¢ pole figury ograniczone;j:

(a) asteroida x(t) = acos®t, y(t) = asin®t, 0 < t < 2m,
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(b) elipsa &z + %3 =1,

(¢) kardioida x(t) = a(2cost — cos2t), y(t) = a(2sint — sin 2t),

(d) petla lidcia Kartezjusza o3 + ¢ — 3azy = 0, a > 0 (postaé parametryczna:

P - 2
x(t) = 1T537 y(t) = fﬁgs,
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(e) tukiem epicykloidy x(t) = 3(3 COf $t—1cos %t),ly(t) = 3(3sin 3¢ — & sin 31)
oraz tukiem okregu x(t) = 3cos 5t, y(t) = 3sin 3t.




