
Wst¦p do Matematyki Dyskretnej Rekurencja

1. Rozwi¡» podane zale»no±ci rekurencyjne:

(a) an = −6an−1 − 9an−2 + 16n+ 8, n ≥ 2, a0 = 3, a1 = 9,

(b) an = 5an−1 − 6an−2 + 6 · 5n + n+ 1
2 , n ≥ 2, a0 = 2, a1 = 50 1

2 ,

(c) an = 3an−1 − 2an−2 + 2n− 6, n ≥ 2, a0 = 3, a1 = 4,

(d) an = 5an−1 + 6an−2 + 7 · 6n, n ≥ 2, a0 = 7, a1 = 15,

(e) an+3 = 2an+2+an+1−2an+15·4n+2, n ≥ 0, a0 = 4, a1 = −6, a2 = 64.

2. Uªó» zale»no±ci rekurencyjne dla ci¡gów opisanych w nast¦puj¡cy sposób:

(a) an - liczba n-literowych sªów nad alfabetem 26-literowym, takich »e
ª¡czna liczba wystapie« liter A, E, I, O, U jest parzysta.

(b) an - liczba podziaªów zbioru {1, 2, . . . , n} na dwa niepuste podzbiory.

(c) an - liczba wie» uªo»onych z monet o nominaªach 1, 2, 5 o sumarycznej
warto±ci równej n.

(d) an - liczba n-wyrazowych ci¡gów utworzonych z cyfr {1, 2, 3, 4, 5},
takich »e bezpo±rednio przed ka»d¡ z cyfr 3, 4, 5 stoi cyfra 1.

(e) an - liczba sposobów, na które mo»na zapeªni¢ plansz¦ o wymiarach
3 × n za pomoc¡ klocków o wymiarach 1 × 3 i 2 × 3 (klocki mo»na
obraca¢).
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