Funkcje tworzace Tydzien 11.

TEORIA

Definicje: wyktadnicza funkcja tworzaca
Twierdzenia: szeregi potegowe znanych funkcji

A. ZADANIA NA ¢WICZENIA

A1l Rozwiaz rownania rekurencyjne metoda funkcji tworzacych:

(a) apro =3aps1 —2a,+4-(n+1)-3"" n>0,a0 =201 =1,

(b) @pio =2ap41 — a, + 2(";7), n>0,a=1a =1,

A2 Wiedzac, ze liczba nieporzadkéw zbioru n-elementowego spetnia zalez-
nos¢ rekurencyjna:

D, =nD, 1+ (_1)77,7 n>1,

wyznacz wyktadnicza funkcje tworzaca ciggu D,,.

B. ZADANIA NA CWICZENIA - JESLI CZAS POZWOLI

B1 ZnajdZ wyktadnicze funkcje tworzace nastepujacych ciggow:

(a) 1,2,3,4,...,
(b) 0,1,1,2,6,24,120, ...,
B2 Niech n bedzie liczba naturalng. Wyznacz wyktadniczg funkcje tworzaca

ciaggu Py, gdzie P, oznacza liczbe k-elementowych wariacji bez powtorzen
zbioru n-elementowego.

B3 Udowodnij, ze liczba nieporzadkéw D,, jest réwna liczbie naturalnej,
ktora jest najblizsza wyrazeniu n!/e.

B4 Udowodnij, ze ,zwykta” (nie wyktadnicza) funkcja tworzaca dla liczby
nieporzadkow jest rozbiezna wszedzie poza zerem.
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C. ZADANIA DO SAMODZIELNEJ PRACY

C1 Udowodnij, ze liczba nieporzadkéw zbioru n-elementowego spetnia za-
leznosé rekurencyjng dang w zadaniu A2 z warunkiem poczagtkowym
Dy =1.



