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WMS rok II, Wstep do Rachunku Prawdopodobienstwa

Zestaw 3

. Niech Q = R. Wyznaczy¢ o-cialo generowane przez przedziaty (0,5) oraz (1, 3).

Niech 2 = (0,1). Wyznaczy¢ o-ciato generowane przez przedziat (0,1/2).

Pokazaé, ze rodzina F C 29 sktadajaca sie ze zbioréw przeliczalnych oraz zbioréw o przeliczal-
nych dopelnieniach jest o-cialem.
Pokazaé, ze jesli Q) jest nieprzeliczalna, to istnieje A C €2, taki ze A ¢ F.

Niech T bedzie dowolnym zbiorem indeks6w, niech {F;}, .+ - rodzina o-cial. Pokaza¢, ze ﬂ Fi

) ) teT
jest o-ciatem.

. Dany jest ciag o-cial na € taki, ze F,, C F, 1. Sprawdzi¢, czy U F, jest o-cialem na €.

n=1

Pokaza¢, ze o-ciato nieskoniczone jest nieprzeliczalne.

Niech (2 = (1,4), F) bedzie przestrzenia mierzalna, gdzie F jest o-cialem generowane przez
{(1,3), (2,4)}. Ktore z ponizszych funkcji sg funkcjami mierzalnymi?

UWAGA: Przez B oznaczamy tu i w kolejnych zadaniach o-ciato zbiordw borelowskich.

Niech Q = (—1,2) oraz f(x) = 2sgn(z). Wyznaczy¢ najmniejsze o-cialo, dla ktorego f jest
funkcja mierzalna.

Rozwazamy zbior liczb rzeczywistych z o-cialem zbioréw borelowskich oraz réznowartosciowy
ciag (x,)22,. Czy dla dowolnego ciagu liczbowego (a,,)32, funkcja = 3" a,0,, jest miara,
a miara o-skoniczona? Czy istnieje ciag liczbowy (a,,)%2,, dla kérego p jest miara o-skonczona,
a miara probabilistyczna?

Niech € - zbior nieprzeliczalny, F - o-cialo sktadajace sie ze zbioréw przeliczalnych oraz zbiorow
o przeliczalnych dopetnieniach. Niech p : F — (0,00) jest okreslona nastepujaco: pu(A) =

0, gdy A jest przeliczlny, pu(A) = 1, gdy A ma przeliczalne dopelienie. Czy p jest miarg
probabilistyczna?

Niech AUBUC = Q, P(B) = 2P(A), P(C) = 3P(A), P(ANB) = P(ANC) = P(BN C).

Pokazaé, ze % < P(A) < }l. Pokazaé, ze oba ograniczenia mogg by¢ osiggniete.
P(AUB) =3, P(ANB) =4, P(A\ B) = P(B\ A). Obliczy¢ P(A) oraz P(A\ B).

Niech A, B, C beda zdarzeniami losowymi takimi, ze P(A|BNC) = 10,3, P(B|[ANC)=0,9
oraz P(C|BNA) =0,6. Obliczy¢ prawdopodobienstwo warunkowe: P((ANBNC)|[(ANB)U
(ANC)uU (CnNB)).



