WMS rok II, Wstep do Rachunku Prawdopodobienstwa

Zestaw 5

. Niech X oznacza miare lebesgue’a. Sprawdz, czy ponizsze calki sa zbiezne.
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(b) /Rycek"| d\(x).

oo
. Niech u = Z Ok, gdzie 9, oznacza miare diraca. Sprawdz, czy ponizsza caltka jest zbiezna.
k=0

. Niech v, u, m beda miarami o-skoniczonymi na (2, F). Wykaza¢, ze:
Wl (v<py A p<<m)=E<m A f=d. 2
W2 %=1 (p—paw.),

W3 yzuig_;:(g_g)*.

. Dane s dwa dwumianowe rozklady prawdopodobiefistwa: Py ~ B(n,p) oraz P, ~ B(k,q),
gdzien,k e Ny n >k, 0 <q<p<1. Zbadac¢ czy P, < P, oraz czy P, < P;.

. Rozklady prawdopodobienstwa P;, P; na (R, B) sa zadane catkami:
Pi(A) = / pi(z)dr dla A € B,
A

gdzie pi(z) = Bexp(—B(x — b)) - 1po)(x) (b > 0) oraz py(z) = fexp(—pz) - Lo (x). Zbadaé
CzyP1<<P2lubP2<<P1.

. Dane sa przestrzen mierzalna ([0,1]%,Bjp12), A2 miara Lebesgue’a oraz miara
v(A) = Mprojy(ANT)), gdzie A € Byjo 12, I = {(20,y) : y € [0,1]} dla ustalonego .
a) Jaka jest zaleznos¢ miedzy miarami Ay, v na Bjj 2.

b) Jaka jest zalezno$¢ miedzy miarami Ay, v na B, = {[0,1] x C': C € Bjp 1}

. Wyznaczy¢ a tak, by funkcja
_ J acosz+a dla xze (0,7)
f@)_{O dla x & (0, )
byta gestoscig rozktadu prawdopodobienstwa wzgledem miary Lebesgue’a.
Wyznaczy¢ dystrybuante tego rozktadu.

. Wyznaczy¢ dystrybuante rozkladu jednostajnego na odcinku (a,b). (Rozklad jednostajny jest
absolutnie ciggly wzgledem miary Lebesgue’a, a jego gestosé przyjmuje stala warto$é¢ dodatnia
na odcinku (a, b) oraz zero poza tym przedziatem.)

. Wyznaczy¢ dystrybuante rozktadu wyktadniczego z paramatrem A > 0. (Rozklad wyktadniczy
jest absolutnie ciaglty wzgledem miary Lebesgue’a i jest zadany przez gestosé f(z) = de ™ -

Li>0(2).)



