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Zestaw 4

. Pokaza¢, ze dla dowolnej statej ¢ € R jest
Zn PN Zy, e
. Podac¢ przyktad, ze nie zachodzi implikacja odwrotna do
P d
Ly — L = L, — 7.

. Podac¢ przyktad, ciggéw zmiennycy losowych takich, ze
X, X A Y,LyY

oraz nieprawda, ze

X, +Y, S X4V,

. Owad sktada jaja zgodnie z rozktadem Poissona z parametrem a. W nocy mréwki kradng mu
jaja. Szansa, ze dane jajo zostanie ukradzione, wynosi p. Nastepnego dnia historia sie powtarza
(liczba ztozonych jaj ma ten sam rozktad i jest niezalezna od przesztosci) itd. Jaki jest rozktad
graniczny liczb jaj ocalatych przed mrowkami.

. Niech Xy, X, ... bedzie ciggiem niezaleznych zmiennych losowych o rozkltadzie jednostajnym
na odcinku (0,1). Czy istnieje zmienna losowa Y, taka ze

n-min(Xy,...X,) Ly ?
. Niech Xy, X5, ... bedzie ciggiem niezaleznych zmiennych losowych o tym samym rozktadzie o
gestosci f(r) = 221 01)(x). Dobra¢ o, tak, aby

n® - min(Xy,...X,) oy

dla pewnej niezdegenerowanej zmiennej losowej Y.
. Niech Xj, X5, ... bedzie ciagiem zmiennych losowych takim, ze

X, —
S 4 N(0,1),

On

gdzie E(X,,) = p, oraz o2 = Var(X,). Ponadto rozwazamy ciag Y, taki, ze P(Y,, =0) =1—1,

P(Y,=n)= % oraz zmienne losowe X, 1Y, sg niezalezne. Zbadaé zbieznosé wedtug rozktadu
ciagu
On

. Pokaza¢, ze nie jest prawdziwe stwierdzenie:

(o = 1) = (VB € BR)n(B) — p(B))



9. (Metoda delta). Udowodni¢, ze jesli
d d
XY, —X AN Y,—0,
to dla dowolnej funkcji f rézniczkowalnej w zerze zachodzi
d
X (f(Ya) = £(0)) — f1(0)X.

10. Zaktadajac, ze rozktady zmiennych losowych X oraz X, Xo,... maja rozkady zadane przez
gestosci f, fi, f2,... wzgledem miary Lebesgue’a, wykazaé ze

(falz) — f(z) p.w. wzgledem miary Lebesgue’a ) = X, — X



