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Zestaw 7

1. Rozwa»amy ci¡g niezale»nych zmienych losowych X1, X2, . . . o tym samym rozkªadzie, EX1 =
0, V ar(X1) = 1, EX1 <∞. Wykaza¢, »e

X1 + . . . Xn√
X2

1 + . . . X2
n

d−→N(0, 1)

2. Rozwa»amy zmienn¡ losw¡ o rozkªadzie chi-kwadrat Xn ∼ χ2. Wykaza¢, »e rozwa»ana zmienna

losowa ma asymptotyczny rozkªad normalny, tj. Xn ∼ AN(n, 2n).

3. Niech X1, X2, . . . niezale»ne zmienne losowe o rozkªadzie wykªadniczym, tj. X1 ∼ Exp(λ).
Wyznaczy¢ rozkªad graniczny zmiennej losowej

Yn =
1

X̄n

,

gdzie ān oznacza ±redni¡ arytmetyczn¡ ci¡gu a1, . . . an.

4. Niech Xn ∼ AN(n, 2n). Sprawdzi¢ czy

a)
n− 1

n
∼ AN(n, 2n) b)

√
n− 1√
n
∼ AN(n, 2n)
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