7 Twierdzenia graniczne 2

Zadania z wyktadu.

Zadanie 7.1. Pokaza¢, ze dla n — oo
>k ~nt/4.
k=1

Zadanie 7.2. Niech bedzie dany ciag wektoréw losowych X,, = (XM, X&) ... X (™).
Definiujemy zbieznosé¢ wg. prawdopodobienstwa jako

X, ‘- X —= [X,-X|—2L=0

Pokazac, ze

X, +—X «— X0 L, x0,

Zadania obowigzkowe.

Zadanie 7.3. Rzucono 100 razy kostks do gry. Serie stu rzutéw uznajemy za sukces,
jezeli uzyskano w sumie przynajmniej 400 oczek. Ile przecietnie serii rzutéw nalezy
wykonac, aby uzyskaé¢ sukces.

Zadanie 7.4. 7 jeziora wytowiono 200 ryb, oznakowano je i wpuszczono do wody. Po
pewnym czasie wytowiono 100 ryb, a wsrdd nich bylo 8 oznakowanych. Za rozsadne
oszacowanie liczby ryb w jeziorze mozna uznaé taka liczbe ryb, dla ktorej zrealizowalto
si¢ zdarzenie o najwigkszym prawdopodobienstwie. Jak to liczba?

Zadanie 7.5. Aby stwierdzi¢ jak wiele wyborcéw popiera partic ABC losujemy prébke
i na niej przeprowadzamy badanie. Jak duza powinna by¢ ta proba, aby uzyskany
wynik réznit sie od rzeczywistego poparcia dla partii ABC nie wiecej niz o b=3% z
prawdopodobienstwem 1-a=0,95. Jaki bedzie wynik, jezeli przed losowaniem prébki
mamy czesciowy informacje, ze poparcie dla ABC nie przekracza 20%?

Zadanie 7.6. Na campusie uniwersyteckim sa dwie restauracja po 120 miejsc kazda.
Wiadomo, ze codziennie 200 os6b bedzie chciato zjesc obiad, a wyboru restauracji
dokonuja losowo i niezaleznie. Jaka jest szansa, ze w ktorejs restauracji zabraknie
miejsc? Ile miejsc nalezy przygotowac w kazdej restauracji, by powyzsze prawdopodobi-
enstwo byto mniejsze od 0,0017

Zadanie 7.7. Zmienne losowe X, 1Y, sa niezalezne 1 majg rozklad Poissona z parame-
trem 2n. Zbadaé zbieznosé wg. rozktadu ciagu n=2 (X2 — Y3).

Zadanie 7.8. Wiadomo, ze w pewnym kilkumilionowym kraju 60% dorostych oséb ma
wyksztalcenie podstawowe, 30% srednie i 10% wyzsze. Oszacuj prawdopodobienistwo,
ze wsrod 1000 losowo wybranych dorostych mieszkancow kraju oséb z wyksztatceniem
srednim jest przynajmniej o 180 wiecej niz z wyzszym.
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Zadanie 7.9. Niech bedg niezaleznymi zmiennymi losowymi o identycznym rozktadzie

o gestosci
1

Niech U, = (X1 X5 --- X,,)"/™. Wybierz prawidtowa odpowied?

1[071] (.’L‘)

Rozwiazanie. B

Zadanie 7.10. Zmienne losowe X1, X5, X3, X sa niezalezne i maja rozktad A/(0, 0?).Obliczy¢
P(X; —5X3 <5X; — X3).

Rozwiazanie. 5/6
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