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CA�KI NIEW�A�CIWE.

ZASTOSOWANIA CA�EK.

1. Obliczy¢ caªki niewªa±ciwe lub pokaza¢, »e s¡ rozbie»ne:
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2. Obliczy¢ pole obszaru zakre±lonego promieniem wodz¡cym spirali Archimedesa

zadanej równaniem

r = ϕ dla ϕ ∈ [0, 2Π].

3. Obliczy¢ dªugo±¢ ªuku krzywej zadanej rownaniami:

(x(t) = 3t2, y(t) = 3t− t3), t ∈ [−
√

3,
√

3].

4. Obliczy¢ obj¦to±¢ i pole powierzchni obrotowej bryªy powstaªej przez obrót

wokóª osi OX asteroidy zadanej równaniami:

(x(t) = a cos3 t, y(t) = a sin3 t), t ∈ [0,Π], a > 0.

Zadanie domowe Ptak: 8.40, 8.44, 8.60, 8.53.

Zbada¢ zbie»no±¢ caªki
∞∫
3

x + 10

x3 − 8
.

Obliczy¢ dªugo±¢ ªuku kardioidy zadanej równaniem

r = 1 + cosϕ, dla ϕ ∈ [0, 2Π].

Obliczy¢ pole obszaru ograniczonego odcinkiem osi OX oraz ªukiem cykloidy

zadanej rownaniami:

(x(t) = a(t− sin t), y(t) = a(1− cos t)) , t ∈ [0, 2Π].

Obliczy¢ obj¦to±¢ sto»ka koªowego o wysoko±ci h i promieniu podstawy r.


