
In»ynieria materiaªowa, rok 1

CA�KI OZNACZONE

1. Metod¡ caªkowania przez cz¦±ci obliczy¢ caªki oznaczone:

a)

1∫
0

x2exdx, b)

e∫
1

lnxdx, c)

0∫
−1

xe−xdx.

2. Metod¡ caªkowania przez podstawienie obliczy¢ caªki oznaczone:

a)

Π
2∫

0

sin2 x cosxdx, b)

2∫
0

(ex)2dx

1 + ex
, c)

1
2∫

0

3x4dx√
1− x10

.

3. Obliczy¢ pola powierzchni zawarte mi¦dzy podanymi krzywymi. Wykona¢
ilustracje.

a) x = 0, x = 2, y = 0, y = −x2 + 3x− 2,

b) y = x2 − x− 6, y = 14 + 5x− x2,

c) y = x2, y =
x2

2
, y = x,

4. Obliczy¢ dªugo±ci ªuków krzywych

a) y = ln(1− x2), x ∈
[
−1

2
,
1

2

]
, b) 2y2 = x3, x ∈

[
0,

8

9

]
.

5. Obliczy¢ obj¦to±¢ i pole powierzchni obrotowej bryªy powstaªej przez obrót
wzgl¦dem osi OX funkcji

y = sinx, x ∈ [0, π].

6. Obliczy¢ obj¦to±¢ bryªy powstaªej przez obrót wzgl¦dem osi OX krzywej

8x2 + 5y2 = 40.

Zadania domowe Ptak: 8.6, 8.9, 8.21, 8.29, 8.31, 8.38,
Obliczy¢ dªugo±ci ªuków krzywych:

y = ln sin x, x ∈
[π
3
,
π

2

]
, y = 2x2 + 1, x ∈ [0, 1]

Obliczy¢ obj¦to±¢ (i pole powierzchni) bryªy powstaªej przez obrót wzgl¦dem
osi OX krzywych

3y − x3 = 0, x ∈ [0, 1], 19x2 + 4y2 = 76.


