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CA�KI KRZYWOLINIOWE

1. Obliczy¢ podane caªki krzywoliniowe skierowane:

1)
∫
ÂB

(x2 − 2xy)dx + (2xy + y2)dx, gdzie ÂB jest ªukiem paraboli y = x2 od
A = (1, 1) do B = (2, 4),

2)
∫
L
y2dx + x2dy, gdzie L jest górn¡ poªow¡ elipsy x = a cos t, y = b sin t,

w kierunku zgodnym z ruchem wskazówek zegara,

3)
∫
ÔA

2xydx− x2dy, gdzie O = (0, 0), A = (2, 1) oraz

a) ÔA to odcinek ª¡cz¡cy O i A,

b) ÔA jest odcinkiem paraboli symetrycznej wzgl¦dem osi OY,

c) ÔA jest odcinkiem paraboli symetrycznej wzgl¦dem osi OX.

4)
∫
L
(2a− y)dx + xdy, gdzie L jest pierwszym ªukiem cykloidy

x = a(t− sin t), y = a(1− cos t) zgodnie ze wzrostem t.

2. Obliczy¢ podane caªki krzywoliniowe nieskierowane:
1)

∫
K

(x2 + y)ds, gdzie K jest odcinkiem ª¡cz¡cym (0, 2) i (2, 4),
2)

∫
L
(x2+y2)ds, gdzie L jest krzyw¡ zadan¡ równaniami x(t) = a(cos t+t sin t),

y(t) = a(sin t− t cos t), dla t ∈ [0, 2Π],
3)

∫
K
yds, gdzie K jest fragmentem paraboli y2 = 1

2
x ªacz¡cym punkty (0, 0)

i (2, 1),
4)

∫
L
x2yds, gdzie L jest cz¦±ci¡ okr¦gu le»¡c¡ w pierwszj ¢wiartce ukªadu

wspóªrz¦dnych.
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