Yukasz Czech

Cyberbezpieczenstwo

Analiza matematyczna — zestaw nr 3

Zadanie 1 Korzystajac z definicji Heinego oraz Cauchy’ego granicy funkeji uzasadnij podane réwnosci

a) lim (343z+2%) =1,

1
b) lim (27 —1)=—-1, ¢) lim —— — =oc0, d) lim V16— 22 = 0.
r——1 T—00 z—2+ 12 — 31 + 2

r—4~

Zadanie 2 Korzystajac z definicji Heinego uzasadnij, ze podane granice funkcji nie istniejg:

Ilirr_12 Rt b) lim e (1 + sinz), c)

im — d) li tg — li — ).
mlg(l)tgx’ )mli%l‘al"ch, e) ZI_IECOS(W x)

2

Zadanie 3 Zbadaj, obliczajac granice jednostronne, czy istnieja podane granice:

2 — z|? 2

cos? v — sin® x sin(z + 1)
b) lim ——— _— d) li 1 —z2)].
2—2 32 — 3x + 2’ ) xl—r% |20 — 7| 2 et le+1] ) Pt senfe(l —a7)]
Zadanie 4 Oblicz granice funkcji:
3 —/8 223 — 92 + 4 15 —
2 lm DOV8 b) lim oL oA ¢ Jim VI VT
o2 T+ /2 e—3 —3x2+ 10x — 3 ToT T —
o 3—=Vx2+9 oV + 11—V +1 C NVe—ax2— V2 +e
d) lim —— e) lim f)  lim :
=0 /22 +16 — 4 z—0 x z—0 s
6 tg b 42 — 2 sin ba
li h) i i lim ——— lim —=
&)l sin 3z ) I tg 7w Y sy —— ) i VI +3—+/3
i -1 tgx — si 1—e*
k) lim (x - W) tgx ) lim sine — 1) m) lim R-R n) lim ‘
x—»% 2 z—1 ] — \/E z—0 x3 z—0 tg;p
1\* 1 —V2++Vr -2 r—1
o) lim <x i ) p) lim (14 437)\/15 q) lim ViR e r) lim & ,
z—oo \ g — 3 T—00 z—2 T2 — 4 z—0 sinx

1+sinz —cosz . In(147%) , 22— 2z +1\"
im _ u) lim ———=
=0 1 + sin 2z — cos 2z
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Zadanie 5 Dobierz state a i b w taki sposob, aby ponizsze funkcje byty cigglte w podanych punktach
lt+2 dla 2<0

a) f(x) b dla r=0 w punkcie x5 =0
%x dla x>0
—ziﬁgi dla —5<x<0

b)  f(x) b dla r=0

w punkcie x9=0
24 r+1 dla

x>0

Zadanie 6 Dobraé¢ parametry a i b w taki sposob, aby ponizsze funkcje byty ciagte na R:
b+3(z—1)? dla <0
o g ={ Y

T sin ax dla x>0
Si% —a dla <0
b) f(x) b dla  x=0
Vzeost o dla x>0
ar +b dla r<—1
c) fl(z) arcsinx + a dla -1<2<0
6217_1 dla x>0

Zadanie 7 Korzystajac z twierdzenia Darboux uzasadnij, ze:

a) réwnanie 4”

% ma w przedziale [1, 1] dokladnie jedno rozwigzanie;

b) réwnanie In(z + 1) + = 1 ma w przedziale [0, 1] doktadnie jedno rozwiazanie;

¢) réwnanie 2r = 7sin z ma pierwiastek w przedziale (Z, 2

1)

Zadanie 8 Zbadaj ciggto$¢ funkcji

0 dla r=-—1
fla) =1 &= dla  |o| #1
5 dla r=1

W przypadku nieciggtosci okresl jej rodzaje.



