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Zadanie 1. Napisz roOwnanie normalne, ogblne, parametryczne i odcinkowe ptaszczyzn spetniajacych
warunki:

a) przechodzacej przez punkty P, = (—2,1,0), P, = (1,2,3), P3 = (—3,4,1);

)
b) przechodzacej przez punkt P = (3,2, —1) i réwnolegtej do wektoréw @ = [—2,1, 1], b = [4,—1,2].
¢) przechodzacej przez punkt P = (2,2, —1) i réwnoleglej do ptaszczyzny m: — x + 3yz — 5 = 0;

)

d) przechodzacej przez punkt P = (1,1,1) i prostopadtej do plaszczyzn mp: 22+ vy — 32+ 8 = 0 oraz
m: v+y—z+4=0.

Zadanie 2. Napisz rownanie parametryczne i kierunkowe prostych spetniajacych warunki:

a) przechodzacej przez punkty P = (3,—4,2), P, = (1,1, -3);

b) przechodzacej przez punkt P = (2,1, —1) i prostopadlej do ptaszczyzny w: 5x — 4y + 3z + 2 = 0;

¢) przechodzacej przez punkt P = (1,1, 1) i prostopadtej do wektoréw vy = [1,—1,2], v3 = [2,1, 3];

d) przechodzacej przez punkt P = (—3,1,4) i réwnolegtej do ptaszczyzn m: v +y—32 =1, my: x +
2y — 32 = —3;

Zadanie 3. Znajdz punkt, w ktorym przecinajg sie proste:

. r+2y—z+4 = 0 oraz L: 20 —y—22+8 = 0
v y+2z—-3 = 0 2 242y +22—5 = 0~

Zadanie 4. Znajdz punkt przecigcia si¢ ptaszczyzn m: 3r+y+2+1=0, m: x4+ 2246 =0,
m3: 3y + 22 =0.

Zadanie 5. Oblicz odlegtosc:
a) plaszezyzn m: —3x+2y+ 72 =2, m: —5Sr+4y+2z—1=0;

b) ptaszczyzn my: 3x —2y+52—1=0,m: —6x+4y—102+5=0;

c) prostych li: x4+1=2—y=—21y: %‘1:%1:2__13;
r = 1-3t r = 2+6s
d) prostych [;: y = 2+t o y = —7—2s ,gdziet,s e R;
z = —1+2t z = 1—4s
r = 1—t
e) prostej [: y = 2+t ,gdziet € R, od ptaszczyzny 7: 4o — by + 3z = 2.
z = 343t
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Zadanie 6. Oblicz miare kata miedzy:
a) prosta l: %‘1 = y_;ll = 2z + 2 a plaszczyzng m: x4+ 2y — z = —1;

b) ptaszczyznami m: 20 —3y+z—-1=0,m: o+y—42z+7=0;

r = 2—-1 r = 1-3s
c) prostymi [ : y = 142t gdziet € R oraz ly: y = 2—2s gdzie s € R.
z = —4t z = 3—s

Zadanie 7. Zbadaj wzajemne potozenie prostych:

- r+y+2z2—1 = 0 oraz - r—y+5z+2 = 0
"l 2e—y+42-3 = 0 2 20 +3y—4z = 0

Zadanie 8. Zbadaj wzajemne potozenie prostych:
- r+2y—2z+1 = 0 oraz I, - r—2y—3z+1 = 0
L r—3y—z—5 = 0 2 2v+y+5z = 0

Zadanie 9. Punkty A = (1,2,2), B=(-1,1,2), C = (2,1,-1), D = (3,—1,0) sa wierzchotkami

czworoscianu. Napisz rownanie wysokosci tego czworo$cianu opuszczonej z wierzchotka A oraz wy-
znacz spodek tej wysokosci (pkt przeciecia z podstawa). Oblicz objetosé tego czworosdcianu.

Zadanie 10. Dane sg prosta k: :CIZ = y;—l = Z__14 oraz plaszczyzna m: —2rx +y — 2z = —8.

a) Wyznacz punkty A i B, ktore sa rzutami prostokatnymi punktu P = (1,1,1) odpowiednio na
prosta k oraz ptaszczyzne .

b) Zbadaj wzajemne polozenie prostej k oraz prostej przechodzacej przez punkty P i C = (1,2,2).
Jezeli sa skosne, to oblicz ich odlegtosc.

c¢) Oblicz pole czworokata ABPC'. Jaka to figura?

Zadanie 11. Dane sa punkty A = (3,—-2,3), B =(1,0,—1), C = (1,—2,1) oraz prosta:

{ r+y = 3
l:
r—y—z = —1

Zbadaj wzajemne potozenie prostej k przechodzacej przez punkty A i B oraz prostej [. Wyznacz
odlegtosé tych dwoch prostych. Znajdz rzut prostokatny C” punktu C' na prostg [. Oblicz objetosé
czworo$cianu o wierzchotkach A, B, C, C".

-3 y

Zadanie 12. Zbadaj wzajemne potozenie prostych [ : :”_—_24 = % = Z?,:—l oraz ly: 5= = 4 = Z_—Jrf

2
Wyznacz réwnanie ogdlne ptaszczyzny m zawierajacej prosta 1 i jednoczesnie réwnolegtej do proste;
l5. Oblicz odlegtos$é prostej Iy od tej ptaszcezyzny.
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Zadanie 13. Dany jest czworoscian foremny ABC'D o boku dtugosci a > 0. Niech K, L, M beda
srodkami krawedzi odpowiednio AD, BD i C'D.

a) Znajdz roéwnanie plaszczyzny 7 przechodzacej przez punkty K, L i C.

b) Oblicz odlegtosé punktu M od plaszczyzny 7.

Zadanie 14. Zbadaj wzajemne potozenie prostych k oraz [ i oblicz ich odlegltos¢, jezeli:

r=3+s
—1 2 —1
. _ytre_z , l: y=2+s , seR.
1 —1 2
z=1-—2s



