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Magdalena Forys-Krawiec Algebra liniowa z geometri% II Zestaw 6A
-1 0 0 0
. . 2 2 2 -1 . .
Zadanie 1. Niech A = 0 11 1 bedzie macierza endomorfizmu f: Mayo — Moyo
-2 -1 2 2

w bazie kanonicznej Bj. Zbadaj, czy f jest diagonalizowalny, a jezeli tak, to podaj macierz
diagonalng D oraz macierz nieosobliwg P takie, ze A = PDP~!. Korzystajac z macierzy D
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oblicz f99<[_1 1])

Zadanie 2. Wyznacz wartosci wlasne i odpowiadajace im podprzestrzenie wlasne endomorfi-
zmu [ R[z]y — R[z]y, danego wzorem:

f(ax2+bx+c) = (a —2b—2¢)x* + (3c+2b — 3a)x + (c + 2b — 2a).

Zbadaj, czy f jest endomorfizmem diagonalizowalnym. Jezeli tak, to podaj macierz diagonalng
D oraz macierz nieosobliwg P takie, ze A = PDP~'. Wyznacz 2% (222 +z + 1).

Zadanie 3. Przeksztalcenie liniowe f: R[z], — R[z]y spelnia nastepujace warunki:

(fe+1)@) =241,  (f(a*+2)) (@) =0, (f(?)) (@) =—2"

Oblicz (f(p))(z) dla p € R[z]y oraz (f1°7(22% + 3z + 6))(z).
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Zadanie 4. Niech A = bedzie macierza endomorfizmu f: R[z]3 — R[z]3. Po-
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daj dla jakich wartosci parametru p endomorfizm f jest diagonalizowalny. W jednym z tych
przypadkéw podaj baze, w ktorej macierz endomorfizmu f ma posta¢ diagonalng D oraz nie-
osobliwg macierz P taka, ze D = P1AP.

Zadanie 5. Zbadaj w zalezno$ci od parametru p € R diagonalizowalnos¢ endomorfizmu f: Msyyo —
Mj,» danego wzorem:

f a b | b+c+pd —pa+b+c
c d|)] |pa—b—c —b—c—pd |’

Dla tych wartosci p, dla ktoérych endomorfizm f jest diagonalizowalny wyznacz macierz diago-
nalng D oraz nieosobliwg P takie, ze A = PDP~!.

Zadanie 6. Niech f: R® — R?® bedzie endomorfizmem okre$lonym wzorem
f(ff,y,z) = (m+y+az7z—ya22—29)

Zbadaj diagonalizowalnos¢ endomorfizmu f w zaleznoéci od parametru a € R. Dla tych warto-
sci a, dla ktorych f jest diagonalizowalny wyznacz macierz diagonalng D oraz nieosobliwg P
takie, ze M; = PDP™".



