FLukasz Czech .. .
Magdalena Forys-Krawiec Algebra liniowa z geometrig II Zestaw 7B
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Zadanie 1. Niech A = _; _g _i _g bedzie macierza endomorfizmu f: R[z|3 — R|x];
0 0 0 -1

w bazie kanonicznej By. Zbadaj diagonalizowalno$é¢ endomorfizmu f w zaleznosci od parametru
p € R. W jednym z przypadkow, gdy f jest diagonalizowalny podaj macierz diagonalnag D oraz
nieosobliwa P takie, ze D = P~1AP.

Zadanie 2. Zbadaj diagonalizowalno$¢ endomorfizmu f: R[z], — R[z], danego wzorem
f(az? +bx +c) = (2pa — 2b + pc)x? + (—a + 3pb — ¢)x + (pa — 2b + 2pc), w zaleznosci od
parametru p € R. W jednym z tych przypadkéw, gdy f jest diagonalizowalny, podaj macierz
diagonalng D oraz macierz nieosobliwg P takie, ze A = PDP~1.
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Zadanie 3. Dana jest macierz A = 0 -9 8 0
0 -9 9 -1

a) Zbadaj diagonalizowalnosé¢ macierzy A.

b) Podaj macierz diagonalng D oraz nieosobliwg P taka, ze D = P~'AP.

c) Oblicz P~1 oraz wykorzystaj macierze P!, P, D do wyznaczenia A%.

Zadanie 4. Niech A = M/(By) bedzie macierza endomorfizmu f: R[z], — Rlz]; w bazie
kanonicznej By = (27, x, 1).

a) Wyznacz macierz A wiedzac, ze (f (2?))(z) = —2% + 3z — 3, (f (z)) () = 2z oraz
(f (@ + 2 +1)) (x) = —42® + 8z — 4.

b) Wyznacz baze B, w ktorej macierz D endomorfizmu f ma postaé¢ diagonalna oraz podaj
macierz D.

c) Wykorzystujac macierz D oblicz f? (222 — x).



