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. Rozwazamy rzut symetryczna kostka sze$cienng. Kazdemu zdarzeniu, ze na kostce wy-
padlo k oczek przypisujemy wartoéé 2F. Przedstawi¢ rozklad powstajacej w ten sposéb
zmiennej losowej oraz narysowaé¢ wykres jej dystrybuanty.

. Rzucamy symetryczng kostka do gry. Gdy wypadnie parzysta liczba oczek wygrywamy
2z}, gdy wypadnie nieparzysta wieksza niz jeden przegrywamy 4z, a gdy wypadnie 1
oczko wygrana wynosi 0. Przedstawié¢ rozktad opisanej zmiennej losowej oraz obliczy¢
jej wartosé oczekiwang.

. Niech zmienna losowa X ma gestos¢ dana wzorem:
fz)=Ce "

Obliczy¢ wartos¢ parametru C, aby powyzsza funkcja byla gestoscig prawdopodobien-
stwa oraz znalezé¢ P(X > —1).

. Niech P(X =0) = %, P(X=1)= % Wyznaczyc dystrybuante i narysowaé jej wykres.

sprzedawey | 1 | 2 | 3 |4 1]5
sklepy 3066|3420 10

Powyzsza tabela przedstawia rozktad iloéci sprzedawcow w 160 przebadanych sklepach.
Na podstawie tej informacji
(a) znalezé rozklad prawdopodobienstwa liczby sprzedawcéw;
(b) obliczyé¢ parametry rozkladu i podaé ich interpretacje;
(c) obliczy¢ prawdopodobiefistwo, ze liczba sprzedawcéw bedzie: i) nie mniejsza od 3
ii) nie wigksza niz 7.
. Zmienna losowa ma rozklad jednostajny na zbiorze A = [—1,0] U [2,4]. Wyznaczy¢

gestosé oraz P(|X — 3| < 2).

. Rzucamy symetryczna moneta az do otrzymania pierwszego orta lub trzech reszek. Zna-
lez¢ warto$é $rednia i wariancje dla tego do$wiadczenia.

. Obliczyc warto$é¢ oczekiwang dla rozktadu Bernoulliego.
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Czas T (w minutach) jest zmienna losowa o dystrybuancie:

_f 1—eap(—it) dlat>0
F(t)_{ 0 dlat<0

Wyznaczy¢:

(a) prawdopodobienstwo, ze 1 < T < 2

(b) funkcje gestosci tego rozktadu

(c¢) warto$¢ oczekiwana i wariancje.
Wyniki pomiaru dtugosci $rub produkowanych w pewnej fabryce sa nastepujace: 6,0;
6,1; 6,3; 5,9; 5,8; 6,0; 6,3; 6,2; 6,1; 6,3; 5,8; 6,4

Traktujac dlugosé jako zmienna losows zapisaé jej rozklad gestosci, warto$é oczekiwana
oraz wariancje.

Zmienna losowa X ma nastepujacy rozktad:

X —2[-10] 01
P(X=x)|0,1] ¢ |0,3]04

(a) obliczy¢ wartosé c;
(b) Wyznaczyc rozklad prawdopodobiefistwa zmiennych Y = 2X — 1 oraz Z = 22 + 1
(c) obliczy¢ warto$é oczekiwana i wariancje zmiennych X, Y, Z.

Realizacja zmiennej losowej jest liczba oczek wyrzuconych na szeSciennej kostce. Dla ta-

kiej zmiennej obliczyé momenty zwykle oraz momenty centralne (zerowego, pierwszego,
drugiego i trzeciego stopnia).

Znalezé dystrybuante oraz obliczyc prawdopodobienstwo
P(]X —1/8|) < 5/8 dla rozkladu o gestosci f

1/2 dla x € [—
f(z) = x dla z €0,
¢ [-1.1]
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Zadania dla chetnych (5 punktéw za przedstawienie poprawnego rozwiazania)
Wyznaczy¢ gestos¢ zmiennej losowej Y, jezeli:

(a) Y = X? oraz X ma rozktad o gestoéci f(z) >0

(b) Y = sinX oraz X ma rozklad jednostajny na przedziale (—im,)

Znalez¢ wartosé oczekiwana i wariancje zmiennej losowej Y = 3X —2 jezeli X ma rozklad
wykladniczy.



