Automaty i sieci Petriego
Magdalena Fory$ Zestaw 2 - Wolne pétgrupy i monoidy

DEFINICJE: litera, alfabet, stowo, jezyk

Zadanie 1. Niech L, M, N oraz M;,i € I beda jezykami nad alfabetem A.
Pokaz, ze:
(1) 1le L= M C LM,
(2) LL* C L*,
(3) LCM=VN:LNCMN,
(4) LCM=VN:NLCNM,
() L-Uier Mi C Uiy LM;.

Zadanie 2. Niech L C A* bedzie jezykiem skoniczonym. Udowodnij, ze:
I’=L=L=0VvL=1{1}.

Zadanie 3. Udowodnij, ze stowa u,v € A* komutujg wtedy i tylko wtedy,
gdy istnieje z € A* oraz nq,ns € N takie, ze u = 2™, v = 2"2.

Zadanie 4. Niech L; = {ab,bb}, Ly = {abbb,bb}. Jaka relacja zawierania
zachodzi miedzy jezykami L] i L5?
Zadanie 5. Niech R,S C {a,b}* x {a,b}* beda relacjami zdefiniowanymi
nastepujaco Yu,w € {a,b}*:

(1) uRw < u,w maja wspdlna litere,

(2) uSw < w kazdym ze stéw u, w wystepuja obie litery a, b.
Czy relacje R, S sa relacjami rownowaznosci? Jesli nie, znajdz domkniecie
réwnowaznosciowe i klasy abstrakcji.

Zadanie 6. Niech (S,-) bedzie dowolna pélgrupa, a L C S dowolnym jej
podzbiorem. Definiujemy nastepujace relacje:

(1) PL c 5%
Ve,ye S:aPlye (Vue Sur e L < uye L),
(2) PrcS%
Ve,ye S:xPly< (Ywe Savel < yvel),
(3) P e S%
Ve,y € S:axPy < (Yu,v € Surv € L & uyv € L).

Wyznacz te relacje dla nastepujacych podzbiorow danych pétgrup:
(1) {a®* : k € No} C {a}*,
(2) {a™b™ :n,m € N} C {a,b}*,

Zadanie 7. Czy liczba klas réwnowaznodci dla:
(1) {aP : p jest liczba pierwsza} C {a}*,
(2) {a™b" :n € N} C {a,b},

jest skonczona?



