Analiza IIls -éwiczenia (1) (catki niewlasciwe i z parametrem ).

1.

2.

Wiedzac, ze funkcja pierwotna dla g(z) = e~ sin bz jest % ? wyliczy¢ [5° g(x)dz (a > 0).
Zbadaé zbieznosé bezwzgledng catki [ ®22 dz w zaleznosci od parametru a. (wsk. 2sin® o = 1—cos 2a)

Zbada¢ zbieznosé (odp. bezvlvzgl. zb.)-dla A = [[° 28 dp B = [ 224 = P4 [ [ngdr,
E = fO dx F = dx

\/| cosz—cosal’ 0 Inz-

(Catki Froullaniego): Dla f € C([0,400)),0 < a < b wykazaé, ze

/Ooowdx:mb-(f@)— lim _f(x)).

a T—+00

(wsk. [ f;z = [ f(z dz, [°F g(2)dz — [iF g(2)dz = [%g(2)dz — [°F g(2) dz i do kazdej z tych
catek stosujemy I tw. o Wart sredniej znajdujac punkty posrednie lezace pomiedzy at, bt (odp. pomiedzy

aT,bT....)

Zamieniaj@c kolejnosé¢ catkowania dla f(z,y) = 2¥, y € [a,bl,z € [0,1],0 < a < b sprawdzi¢, ze

zb—z 14b
fO Inz dz =In 1+a”

Dla g(x,y) réwnej —z 2 dla 0 < y < < 1 oraz réwnej y 2 dla 0 < o < y < 11 zero w pozostatych
punktach kwadratu [0, 1] x [0, 1] prosze sprawdzi¢, co zmieni si¢ po zmianie kolejnosci catkowania w
catkach iterowanych.

. Funkcja dana wzorem 2%y 2e~*"/¥ dla y > 0 oraz zreo dla y=0 sprawszi¢, ze pochodna wzgledem x z

catki w punkcie z = 0 jest rézna od catki( f; po dy ) z pochodnej (czastkowej) z tej funkcji, choé catki
sq zbiezne.



