Egzamin z analizy (rok I B WMS) 25. stycznia 2007

Kazde z zadati bedzie oceniane w skali od 0 do 10 punktéw. Czas pisania 110 minut.

Zadanie 1. Zalézmy, ze funkcja f : R — R jest ciggla i taka,
ze
Veeq Vaer flx+2q) = f(x). (*)

Wykazac¢, ze f jest stata. Poda¢ przyktad f nieciagtej, speiniajacej
warunek (*).

Zadanie 2. Znalez¢ granice cigg@ow {ay, fnen, {bn fnem (13, gdzie

an
2+ ap,

<n2 + 1 ) 2n+4

b = | = .

n®—1

Zadanie 3. Zbadac¢ zbieznos¢ szeregéw liczbowych
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a) = 100, Api1 =

a€R\{-1}.

Zadanie 4. Sprawdzi¢, czy istnieje liczba § € R, dla ktorej
funkcja g okreslona na zbiorze R wzorem

_f 2+a%sint dla  #0
g(x)—{ﬁ dla 2 =0 (1)

(a) jest rozniczkowalna w zbiorze R
(b) jest klasy C* w zbiorze R - odpowiednio.

Zadanie 5. Zbadaé przebieg zmiennosci funkcji danej wzorem

f(x) = ze”l#=1,



