Analiza IIIs -éwiczenia (2) (catki niewlasciwe i z parametrem ).

1.

Dla f : Ry — R takiej, ze Vi~ f € RJ0, b] ustali¢ zaleznosé¢ pomiedzy zbieznoscia [ f(s) ds oraz jednym
2z warunk6w: ,(3)[odp. V] ciag[u] silnie rosnac(y)[ego] t, — +o0,t, > 0 istnieje limy, S5_, [ f(s) ds ”
w przypadkach: (1) ogélnym (2) funkcji stalego znaku.

. Czy ze zbieznosci calki [{° f(x) dz wynika,ze lim, ., f(z) = 0 dla funkcji (a) ciagtej (b) jednostajnie

ciggtej ?

Ze zbieznodci catek niewtadciwych [;™° dla obydwu funkeji (f(z))? oraz (f”(x))? wywnioskowaé zbiez-
no$¢ analogicznych calek z funkcji f(z)f”(z) oraz (f'(x))?, jak réwniez istnienie skoriczonej granicy
lim, . f(z).

Dla f : R, — R monotonicznej, majacej zbiezng [;" f(r) dr wykazaé, 7ze a calka jest réwna granicy
prawostronnej przy 6 — 07 z wyrazefi 6 3,72 f(nd). Obliczy¢ nastepnie
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. Zbadaé zbieznodci catek niewtasciwych [;™° dla funkcji:

fi(z) = sin & a>0, folz)=sin(z?), fi(z)= hla:L'SiI;x

xe

Zbadaé jednostajng zbieznosé¢ przy y — +oo dla funkcji sin z?arc tg(yx) oraz zbieznoé¢ calek od zera
do = oo...(dx) z tej funkcji . Analogiczne zadanie dla funkcji % exp(—5%).



