
Propozycje zada«

Zadanie 1. Obliczy¢ caªk¦∫ ∞

0

ln(1 + x4)

x3
dx.

Zadanie 2. Zbada¢ zbie»no±¢ jednostajn¡ ci¡gu funkcyjnego {fn}∞n=1,

gdzie

fn(x) =


n2x , x ∈ [0, 1

n
],

n2( 2
n
− x) , x ∈ ( 1

n
, 2

n
),

0 , x ∈ (−∞, 0] ∪ [ 2
n
, +∞).

Zadanie 3. Wyznaczy¢ przedziaª zbie»no±ci szeregu pot¦gowego
∞∑

n=1

2nxn

n(n + 1)
.

Nast¦pnie znale¹¢ sum¦ tego szeregu wewn¡trz jego przedziaªu zbie»-

no±ci.

Zadanie 4. Niech

f(x) =

{
0 , (x, y) = (0, 0),

x + y + x3y
x4+y2 , (x, y) 6= (0, 0).

Zbada¢ ci¡gªo±¢ funkcji f w punkcie (0, 0). Nast¦pnie zbada¢ istnienie

jej pochodnych kierunkowych oraz ró»niczkowalno±¢ w tym punkcie.

Zadanie 5. Obliczy¢ dªugo±¢ ªuku krzywej

y = arc sin(e−x), x ∈ [0, 1].
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