Egzamin z analizy -cze$§¢é zadaniowa 5.IT1 2010

Z1. Zamieni¢ kolejnos¢ caltkowania i przeksztalci¢ sume 2 catek w jedna catke podwdjna.
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Z2. a) Obliczy¢ potencjal dla pola wektorowego: F= [y cos wy + 4y, x cos xy + 6y + 212].
b) Dla kryzwej v o poczatku A = (1, 7) oraz koncu B = (m,2) obliczy¢ calke:

/(y cos zy + 4ry)dx + (x cosxy + 6y + 22%)dy.
gl
Z3. Znalez¢ pole pow. plata wycietego walcem 22 + % = R? ze stozka y? + 2% = 2%

Z4. Wyznaczy¢ nastepujacy strumien wektora przez brzeg S czworoscianu jednostkowego
(czyli ostrostupa o wierzchotkach (0,0,0),(1,0,0), (0,1,0),(0,0,1)) ,zorientowany na zewnatrz:

#xydydz + yzdzdxr + xzdxdy.
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Z5. Niech A oznacza rodzine wszystkich zbiorow E C R takich, ze x € E < x4+ 1€ E. (To
wokresowos¢ zbioru” E -dokladniej, okresowosé y g -jego funkcji charakterystyczne;j.)

(a) Sprawdzi¢, 7e A jest sigma-algebra.

(b) Wykaza¢, ze wszystkie funkcje f: (R, A) — (R, B) mierzalne wzgledem tej algebry A (tu
B= o-algebra zbioréw borelowskich) sq okresowe, czyli takie, ze f(x + 1) = f(z) (Vz € R).



