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OD HIPOTEZY 1-2-3 DO HIPOTEZY ROTY

Jarostaw Grytczuk
Politechnika Warszawska,

Przedstawie kilka powigzanych probleméw otwartych, ktérych wspoélnag
cechg jest poszukiwanie kolorowania danej struktury kombinatorycznej uni-
kajacego zerowania si¢ form liniowych przypisanych okreslonym podstruk-
turom. Korowdd otworzy znana hipoteza 1-2-3, a zamknie stawna hipoteza
Roty o bazach. Po drodze pojawig si¢ mniej znane przypuszczenia, np. hipo-
teza Saxtona o permanencie (pociagajaca listowg wersje hipotezy 1-2-3), czy
hipoteza Goddyna-Tarsi’ego o nieznikajacych transwersalach. Ten ostatni
problem mozna uogdélni¢ nastepujaco. Przypusémy, ze kazdy wierzchotek hi-
pergrafu H ma przypisana liste koloréw (liczb catkowitych). Kolorowanie H
wybrane z tych list nazywamy nieznikajgcym jezeli suma kolorow w kazdej
krawedzi jest niezerowa. Niech ((H) oznacza najmniejszg liczbe k gwarantu-
jaca istnienie nieznikajacego kolorowania hipergrafu ‘H z dowolnych list roz-
miaru k. Oryginalna hipoteza Goddyna-Tarsi’ego méwi, ze ((K,) = n + 1,
gdzie IC,, jest hipergrafem pelnym na n wierzchotkach (kazdy niepusty pod-
zbiér jest krawedzia). Wiadomo, ze jest ona optymalna. Najlepsze obecnie
oszacowanie to ((K,) < n'™¢ dla dowolnego ¢ > 0 i n > ng(e). Zostato
ono uzyskane przez Alona i Ruzse w roku 1999, przy uzyciu ciekawej kombi-
nacji metody probabilistycznej i aproksymacji diofantycznych. Ciekawe jak
zachowuje sie parametr ((H) dla innych rodzin hipergraféw...



